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ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ  ΠΡΟΣΟΜΟΙΩΣΗΣ  

Γ΄ ΤΑΞΗΣ  1ου  ΓΕΝΙΚΟΥ ΛΥΚΕΙΟΥ  ΚΟΜΟΤΗΝΗΣ  

ΠΑΡΑΣΚΕΥΗ 2 ΜΑΙΟΥ  2014 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ:  

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΚΑΙ ΣΤΟΙΧΕΙΑ ΣΤΑΤΙΣΤΙΚΗΣ ΓΕΝΙΚΗΣ ΠΑΙ∆ΕΙΑΣ  

ΣΥΝΟΛΟ  ΣΕΛΙ∆ΩΝ: ΠΕΝΤΕ  (5) 

 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Για δύο ενδεχόµενα Α και Β ενός δειγµατικού χώρου Ω να 
αποδείξετε ότι: 

( ) ( ) ( ) ( )Ρ Α∪Β = Ρ Α + Ρ Β −Ρ Α∩Β  .   

Μονάδες 7 

Α2. Ποιες µεταβλητές λέγονται ποσοτικές; Σε ποια είδη 
διακρίνονται; 

Μονάδες 4 

Α3. Έστω Ω ο δειγµατικός χώρος ενός πειράµατος τύχης. Να 
δώσετε τους ορισµούς του βέβαιου ενδεχοµένου και του 
αδύνατου ενδεχοµένου. 

Μονάδες 4 

Α4. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο 

τετράδιό σας δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη 

λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι 
λανθασµένη. 
 

α) Η συχνότητα της τιµής ix  µιας µεταβλητής Χ µπορεί να 

είναι αρνητικός αριθµός.  

β) Αν ,f g  είναι δύο παραγωγίσιµες συναρτήσεις τότε ισχύει 

2

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

( ) ( )

f x f x g x f x g x

g x g x

′ ′ ′  −
= 

 
. 

γ) Η διακύµανση είναι µέτρο διασποράς. 

δ) ∆ύο ενδεχόµενα Α και Β ενός δειγµατικού χώρου Ω 
λέγονται ασυµβίβαστα, όταν  Α∩Β =∅  . 

 
ε) Αν 0x > , τότε 

1
( )x

x
′ = . 

Μονάδες 10 
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ΘΕΜΑ Β 

Οι απουσίες 20 µαθητών ενός τµήµατος οµαδοποιηθήκαν σε 5 
κλάσεις ίσου πλάτους c . Ο ελλιπής πίνακας που ακολουθεί 
αναφέρεται στις απουσίες αυτές.  

απουσίες 
κεντρικές 

τιµές ix  iν  if  

    10 -    

-   0,15 

- 60   

-    

-    

Σύνολο 20  

Για τις συχνότητες 
1 3 5
, ,ν ν ν  ισχύει 

1 5 3
3 2ν ν ν= =  και στο κυκλικό 

διάγραµµα ο κυκλικός τοµέας που αντιστοιχεί στην 4η κλάση είναι 
o

108 . 

Β1. Να αποδείξετε ότι 20c = . 
Μονάδες 3 

Β2. Να αποδείξετε ότι 
2

3ν =  και 
4

6ν = .  

Μονάδες 3 

Β3. Να συµπληρώσετε σωστά τον παραπάνω πίνακα.  
Μονάδες 5 

Β4. Να βρείτε τη µέση τιµή x  και τη διάµεσο δ  των απουσιών. 
Μονάδες 8 

Β5. Έστω Α και Β δύο ενδεχόµενα ενός δειγµατικού χώρου Ω µε 

πιθανότητες 
13

( )
x

Ρ Α =  και 
4

( )
δ

Ρ Β = . Αν η πιθανότητα να 

πραγµατοποιηθεί ένα το πολύ από τα Α, Β είναι 
49

50
 να βρείτε 

ποια είναι η πιθανότητα να µην πραγµατοποιηθεί κανένα από 
τα Α, Β. 

Μονάδες 6 
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ΘΕΜΑ Γ 

Έστω ένα δείγµα 4000 παρατηρήσεων 
1 2 4000
, , ,x x x…

 
που ακολουθεί 

περίπου την  κανονική κατανοµή. Η µέση τιµή x  του παραπάνω 
δείγµατος είναι ίση µε την τετµηµένη του σηµείου τοµής της 

γραφικής παράστασης της συνάρτησης 
2

( ) 8 20f x x x= + −  µε τον 

αρνητικό ηµιάξονα Ox′  και η τυπική απόκλιση s  είναι ίση µε την 

τετµηµένη του σηµείου της γραφικής παράστασης της f  στο οποίο 

η εφαπτοµένη είναι παράλληλη στην ευθεία 12 2014y x= + .  

Γ1. Να αποδείξετε ότι 10x = −  και 2s =  και να εξετάσετε αν το 
δείγµα είναι οµοιογενές. 

Μονάδες 6 

Γ2. Να βρείτε το ποσοστό των παρατηρήσεων που βρίσκονται στο 

διάστηµα ( 12, 6)− − .  

Μονάδες 4 

Γ3. Να βρείτε το πλήθος των παρατηρήσεων που βρίσκονται στο 

διάστηµα ( 8, 4)− − .  

Μονάδες 4 

Γ4. Αν ελαττώσουµε κάθε µια από τις παραπάνω παρατηρήσεις 
κατά c  µε 0c >  να βρείτε τη µικρότερη τιµή που µπορεί να 
πάρει η σταθερά c  ώστε το δείγµα να γίνει οµοιογενές.  

Μονάδες 5 

Γ5. Να βρείτε τη µέση τιµή των παρατηρήσεων 
2 2 2

1 2 4000
, , ,x x x… . 

Μονάδες 6 

∆ίνεται 

2
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ΘΕΜΑ ∆ 

∆ίνονται οι παρατηρήσεις 
1 2 3
, ,x x x  µε τυπική απόκλιση s  και 

συντελεστή µεταβολής CV . Έστω Α και Β δύο ενδεχόµενα ενός 

δειγµατικού χώρου Ω µε πιθανότητες ( )Ρ Α  και ( )Ρ Β  αντίστοιχα. 

Θεωρούµε τις συναρτήσεις: 

• 
2

( ) ln( 1) ( ) ( ) ( ( ))
x

f x x x x s e
−= + + Ρ Α Ρ Β − + Ρ Α  µε 1x > −    

• 
3

2

1

( ) ( )i

i

g x x x
=

= −∑  

Η γραφική παράσταση της συνάρτησης f  διέρχεται από το σηµείο  

3
0,

2

 
Κ − 
 

 και η εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της 

συνάρτησης g  στο σηµείο της (10, (10))gΜ  είναι παράλληλη στον 

άξονα x x′ .  
∆1. Να εκφράσετε την τυπική απόκλιση s  ως συνάρτηση της 

πιθανότητας ( )Ρ Α .  

Μονάδες 5 

∆2. Να βρείτε την εφαπτοµένη της γραφικής παράστασης της f  

στο σηµείο Κ.  
Μονάδες 5 

∆3. Αν CV=10%  να αποδείξετε ότι 
1

( )
2

Ρ Α = . 

Μονάδες 5 

Έστω ότι 
1

( )
2

Ρ Α =  και ( ) κΡ Β =  µε 
1

,1
2

κ
 

∈ 
 

.  

∆4. Να αποδείξετε ότι τα ενδεχόµενα Α, Β δεν είναι ασυµβίβαστα 

και ισχύει 
1 1

( )
2 2

κ − ≤ Ρ Α∩Β ≤ . 

Μονάδες 5 

∆5. Αν η πιθανότητα να πραγµατοποιηθεί µόνο ένα από τα Α και Β 

είναι 
3

4  και 
2

( )
3

′Ρ Α ∪Β =  να βρείτε την τιµή του κ . 

Μονάδες 5 
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Ο∆ΗΓΙΕΣ (για τους εξεταζοµένους) 
 

1. Στο εξώφυλλο του τετραδίου να γράψετε το εξεταζόµενο µάθηµα. Στο 

εσώφυλλο πάνω-πάνω να συµπληρώσετε τα ατοµικά στοιχεία 

µαθητή. Στην αρχή των απαντήσεών σας να γράψετε πάνω-πάνω την 

ηµεροµηνία και το εξεταζόµενο µάθηµα. Να µην αντιγράψετε τα 

θέµατα στο τετράδιο και να µην γράψετε πουθενά στις απαντήσεις 

σας το όνοµά σας. 

2. Να γράψετε το ονοµατεπώνυµό σας στο πάνω µέρος των 

φωτοαντιγράφων αµέσως µόλις σας παραδοθούν. Τυχόν σηµειώσεις 

σας πάνω στα θέµατα δεν θα βαθµολογηθούν σε καµία περίπτωση. 

Κατά την αποχώρησή σας να παραδώσετε µαζί µε το τετράδιο και τα 

φωτοαντίγραφα. 

3. Να απαντήσετε στο τετράδιό σας σε όλα τα θέµατα µόνο µε µπλε ή 

µόνο µε µαύρο στυλό µε µελάνι που δεν σβήνει. Μολύβι επιτρέπεται, 

και µόνο για πίνακες, διαγράµµατα κλπ . 

4. Κάθε απάντηση επιστηµονικά τεκµηριωµένη είναι αποδεκτή. 

5. ∆ιάρκεια εξέτασης: τρεις (3) ώρες µετά τη διανοµή των 

φωτοαντιγράφων. 

6. Χρόνος δυνατής αποχώρησης: 13.00. 

 
  

KΑΛΗ  ΕΠΙΤΥΧΙΑ 
 

ΤΕΛΟΣ ΜΗΝΥΜΑΤΟΣ  
 

 
 


